XVI11 Slaski Konkurs Matematyczny

13 kwietnia 2021 r. zawody finatowe czas: 120 minut

1. [6 pkt.] Z przedziatu (0;10) Michal wybral 21 liczb niewymiernych.
Wykaz, ze wsrdd liczb wybranych przez Michalta sa takie trzy liczby a, b
i ¢, ze spelnione sa nier6wnosci: la—b| <1, |b—c| <1, |c—a| < 1.

2. [6 pkt.] Wyznacz wszystkie pary (p,q) liczb pierwszych, dla ktérych
rowniez kazda suma:

P+, PP+ prp? PP Hat i+’
jest liczba pierwsza.

3. [6 pkt.] Maszyna liczaca ,SKM-21" wykonuje tylko dwie operacje na
uporzadkowanych czwérkach liczb:

(1) czworke (a,b,c,d) zamienia na czwérke (a+1,b+d,c—1,d+1),

(2) czworke (a,b,c,d) zamienia na czworke (a,b—1,c¢+2,d+1).
Rozstrzygnij, czy za pomoca tej maszyny z czwérki (3,4,2,1) mozna otrzy-
maé czworke (6,5,7,8).
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4. [6 pkt.] Liczby a, b, ¢, d sa dodatnie oraz a+b+c+d=11i ac+bd= T

Wykaz, ze
ad+bc < 1
T 60
5. [6 pkt.] Dany jest trojkat prostokatny ABC, w ktérym kat AC'B jest
prosty i kwadrat CDEF wpisany w ten tréjkat (zobacz rysunek). Dwa
jednakowe kota szare i dwa jednakowe kota biate wpisane sa w kwadrat,
jak pokazano na rysunku. Koto szare wpisane jest tez w trojkat ADE.
Koto czarne wpisane jest w tréjkat BEF. Dlugo$é promienia

kota bialego jest réwna r,, a kola czarnego r,.
T
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Uwaga. Kota szare maja jednakowe promienie.

B F

Powodzenia!

skm.katowice.pl



