Slaski Konkurs

Matematyczny XXII Slaski Konkurs Matematyczny
im. Krystyny Skrnik

21 stycznia 2025 r. zawody rejonowe czas: 10:00 — 12:00

1. [6 pkt.] Wykaz, ze liczba
1°+2° + 3%+ +2023% +2024°
jest podzielna przez 2025.

2. [6 pkt.] Wyznacz wszystkie funkcje f(z)=a*+az3+bx?+cr+d, gdzie
a, b, ¢, d sa liczbami wymiernymi, ktére spelniaja warunki

F(V2)=v2 i f(V5)=V5.

3. [6 pkt.] Dany jest kwadrat ABCD. W jego wnetrzu wybrano taki
punkt P, ze tréjkat ABP jest réwnoboczny. Punkty: M, N sa srodkami
odcinkéw CP, DP, a punkt O jest srodkiem danego kwadratu. Wykaz,
ze tréjkat OM N jest tréjkatem réwnobocznym.

4. [6 pkt.] Liczby a,, a,, as, ..., a, sa dodatnie i a;-ay-az-...-a, =8.
Wykaz, ze zachodzi nieréwnosé

1
Z( ta;t+ay)(1+ay+ag)-...-(1+a,_; +a,)(1+a,+a;)>3"

5. [6 pkt.] Dany jest prostokat o wymiarach 4 x 10 podzielony na kwa-
draty jednostkowe. Kazdy maly kwadrat pomalowano jednym z dwdch
koloréw. Wykaz, ze przy dowolnym takim pomalowaniu w prostokacie
istnieja takie cztery male kwadraty jednego koloru, ktérych érodki sa
wierzchotkami prostokata.

Powodzenia!
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