XVII Slaski Konkurs Matematyczny

10 wrzeénia 2020 r. zawody finatowe czas: 10:00 — 12:00

1. [6 pkt.] Liczby a, b, ¢ sa takimi liczbami dodatnimi, ze 1 +  + 1 = .

abc
Wykazaé, ze
1 1 1 ab be ca
>

3 .
a+b+b—|—c+c—|—a/f+a+b+b+c+c+a

2. [6 pkt.] ZnajdZ wszystkie pary liczb pierwszych spelniajacych réwnanie
% — 386 = ¢°.

3. [6 pkt.] Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R spelniajace warunki:
f(=1) =1

oraz
flay) = af(y) +y** f(x) +y**x.

4. [6 pkt.] W kazda komérke tabeli 5 x 8 wpisujemy jedna liczbe ze zbioru
{1,3}. Rozstrzygnaé, czy mozna je tak wpisaé¢, aby suma liczb w kazdym
wierszu i w kazdej kolumnie byta liczba podzielna przez 7.

5. [6 pkt.] Dany jest prostokat ABCD. Punkt K jest rzutem prostokatnym

punktu B na przekatng AC. Punkty M, N sa srodkami odcinkéw odpowiednio
AK i CD. Wykazaé, ze

BN? = BK? + KM? + M N>
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