XX Slaski Konkurs Matematyczny

7 lutego 2023 r. zawody rejonowe czas: 10:00 — 12:00

1. [6 pkt.] Rozstrzygnij, czy liczba 111...11 jest kwadratem liczby cal-

2023 jedynki
kowitej.

2. [6 pkt.] Dana jest szachownica 20 x 20. Na jej gléwnej przekatnej stoja
pionki — po jednym na kazdym polu. Michal moze w jednym ruchu zmie-
ni¢ potozenie doktadnie trzech dowolnie wybranych pionkéw w taki spo-
sob, ze kazdy z nich przesuwa doktadnie o jedno pole w doét. Rozstrzygnij,
czy Michal moze za pomoca tych operacji przesunaé¢ wszystkie pionki do
najnizszego rzedu szachownicy.

3. [6 pkt.] Wykaz, ze dla dowolnych, dodatnich liczb rzeczywistych a, b
prawdziwa jest nieréwnosé

V0@t 12+ (b+2)2 < Va2 112 +5.

4. [6 pkt.] Dany jest trapez ABCD, w ktérym AB || C'D oraz kat BC'D
jest katem rozwartym. Dwusieczna kata BC' D przecina prostag AB w pun-
kcie E. Okrag w wpisany w tréjkat BCE jest styczny do bokéw BC i BE
w punktach odpowiednio M i N. Wyznacz miare kata BC' D, jesli BC'=2
i MN=1.

5. [6 pkt.] Rozwiaz réwnanie
o) -{z} =.

Uwaga. Symbol |a] oznacza najwigksza liczbe caltkowita nie wieksza od
liczby rzeczywistej a oraz {a} =a—|a].
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